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ΣΡΗΣΖ  2 ΗΟΤΝΗΟΤ 2026 

ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ : ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ (ΑΛΓΔΒΡΑ) 

ΑΠΑΝΣΖ΢ΔΗ΢ 

 

ΘΓΜΑ Α 

Α1. Απόδεηλε ζειίδα 65 ζπμιηθμύ βηβιίμο 

Α2. Ονηζμόξ ζειίδα 87 ζπμιηθμύ βηβιίμο 

Α3. Θεωνία ζειίδα 27 ζπμιηθμύ βηβιίμο 

Α4. Λάζμξ, Σωζηό, Σωζηό, Λάζμξ, Σωζηό 

 

ΘΓΜΑ Β 

Δίκεηαη ε ζοκάνηεζε   3 21
f x x x 3x 1

3
      

B1. Η πανάγωγόξ ηεξ είκαη   2f x x 2x 3      

Β2.  

  2

2

1,2 1 2

f x 0 x 2x 3 0

Δ β 4αγ 4 12 16

β Δ 2 4
τ άρα x 3 και x 1

2α 2

     

    

  
    

 

 

 

 

 

H f  είκαη γκεζίωξ αύλμοζα ζηα δηαζηήμαηα  , 1    θαη 3,   θαη γκεζίωξ θζίκμοζα ζημ 1,3     

Πανμοζηάδεη ημπηθό μέγηζημ γηα x 1   ημ        
3 21 1 8

f 1 1 1 3 1 1 1
3 3 3

               

Καη ημπηθό ειάπηζημ γηα x 3 ημ        
3 21 1

f 3 3 3 3 3 1 27 9 9 1 9 1 8
3 3

                

 

 

x      1        3         

f  + - + 

f     
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B3. Η ελίζωζε ηεξ εθαπημμέκεξ ηεξ γναθηθήξ πανάζηαζεξ ηεξ f ζημ   Α 0,f 0  είκαη ηεξ μμνθήξ 

y ax β   με  α f 0 3    . Γπίζεξ  f 0 1  . Άνα ημ  Α 0,1  ακήθεη ζηεκ εθαπημμέκε μπόηε γηα 

x 0, y 1   θαη γίκεηαη 1 3 0 β β 1       . 

Η εθαπημμέκε είκαη y 3x 1    

 

Β4. 
     

 
2

x 1 x 1 x 1 x 1

f x x 1 x 3x 2x 3
lim lim lim lim x 3 4

x 1 x 1 x 1   

   
     

  
  

 

ΘΓΜΑ Γ 

Έπμομε ηηξ παναηενήζεηξ:  4,5,4,κ,0,3,7 με θ θοζηθό ανηζμό 

Γ1. 
4 5 4 κ 0 3 7

x 4 4 23 κ 28 κ 5
7

     
          

Γ2.  Οη παναηενήζεηξ ζε αύλμοζα ζεηνά: 0,3,4,4,5,5,7 

κ=7 (πενηηηόξ) άνα ε δηάμεζμξ ζα είκαη ε 
7 1

4η παραηήρηζη
2


  , επμμέκωξ ε δ 4   

Γ3. Η δηαθύμακζε 2s  ημο δείγμαημξ είκαη  

               
7

2
2 2 2 2 2 2 2

i
2 i 1

t x 0 4 3 4 4 4 4 4 5 4 5 4 7 4
s

μ 7
16 1 0 0 1 1 9 28

4
7 7




            

  

     
  


  

Γ4. 2s s 2    

s 2 1
CV 0,5

4 2x
     άνα CV% 50%  επμμέκωξ ημ δείγμα δεμ είμαι ομοιογεμές 

 

ΘΓΜΑ Δ 

Δ1. Τμ εμβαδόκ ημο μνζμγώκημο παναιιειμγνάμμμο οπμιμγίδεηαη από ημκ ηύπμ Γ x y    

Γπμμέκωξ ηζπύεη 
100

x y 100 y
x

     

Η πενίμεηνμξ ημο οπμιμγίδεηαη από ημκ ηύπμ Π 2x 2y   , επμμέκωξ ε ζοκάνηεζε ηεξ ζα είκαη 

 
100 200

Π x 2x 2 2x
x x

     ηαοηόπνμκα ηζπύεη όηη 
100

x 0, y 0 0 ιζτύει
x

      

άνα μνίδεηαη γηα x>0 
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Δ2.  
2

2 2

200 2x 200
Π x 2

x x


      

  2 2Π x 0 2x 200 0 x 100 x 10 ,x 0            

τ       0            10  

 Π x  - - + 

 Π x    

 

Η Πενίμεηνμξ γίκεηαη ειάπηζηε όηακ x 10 , ηόηε 
100 100

y 10
x 10

    άνα ημ μνζμγώκημ είκαη 

ηεηνάγωκμ. 

 

Δ3. Η  Π x  είκαη γκεζίωξ θζίκμοζα ζημ δηάζηεμα 0,10  , άνα γηα  1 2
x ,x 0,10  ηζπύεη: 

       1 2 1 2 1 2
x x Π x Π x Π x Π x 0        θαη 

1 2 1 2
x x x x 0     

Άνα Α<0 

 

Δ4.  

     
   

     
 

2

2
2

2x 10 x 10 x 10

2x 10

2x 200
2 x 100 10x 10Π x xlim lim lim

10x 10 10x 10 x 10x 10 10x 10

2 x 10 x 10 10x 10 2 20 20 8 4
lim

100 10 10 5x 10 x 10

  




 

  
   

    
   

  

  

Στολιαζμός θεμάηωμ: 

Τα ζέμαηα ηωκ Μαζεμαηηθώκ ζηα ΓΠΑ.Λ. ήηακ δηαβαζμηζμέκεξ δοζθμιίαξ θαη θάιοπηακ επανθώξ ημ 

ζύκμιμ ζπεδόκ ηεξ ελεηαζηέαξ ύιεξ. Τα ζέμαηα Β θαη Γ βαζίδμκηακ ζε ζεμειηώδεηξ έκκμηεξ θαη ηεπκηθέξ 

ημο μαζήμαημξ θαη θνίκμκηαη απμιύηωξ δηαπεηνίζημα γηα έκακ μαζεηή πμο είπε πνμεημημαζηεί ζοζηεμαηηθά 

θαηά ηε δηάνθεηα ηεξ πνμκηάξ. Τμ ζέμα Δ απαηημύζε ηε μμκηειμπμίεζε εκόξ γεωμεηνηθμύ πνμβιήμαημξ 

μέζω ηεξ θαηαζθεοήξ θαηάιιειεξ ζοκάνηεζεξ, ζοκδοάδμκηαξ γκώζεηξ από δηαθμνεηηθέξ εκόηεηεξ ηεξ 

ύιεξ. Ιδηαίηενε πνμζμπή απαηημύζακ ηα ενωηήμαηα Δ3 θαη Δ4, ηα μπμία πανμοζίαδακ αολεμέκμ βαζμό 

δοζθμιίαξ θαη ιεηημύνγεζακ ωξ ηα βαζηθά ενωηήμαηα δηαθμνμπμίεζεξ ηωκ πμιύ θαιά πνμεημημαζμέκωκ 

μαζεηώκ. 

Σσγγραθή Απαμηήζεωμ: Βαζιλόποσλος Νώμηας 


