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ΘΔΜΑ Α 

Α.1.  

α – ζεσξία ζρνι. Βηβιίνπ ζει. 65 

β - ζεσξία ζρνι. Βηβιίνπ ζει. 65 

γ - ζεσξία ζρνι. Βηβιίνπ ζει. 65 

Α.2. ζεσξία ζρνι. Βηβιίνπ ζει.22 

Α.3.  

α – ωζηό 

β – Λάθος 

γ – Λάθος 

δ – ωζηό 

ε – Λάθος 

 

ΘΔΜΑ Β 

Β.1 Τν πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ είλαη λ = 5 (πεξηηηόο αξηζκόο). 

Άξα ε δηάκεζνο είλαη ε κεζαία παξαηήξεζε δειαδή δ = t3. 

Κακία από ηηο παξαηεξήζεηο πνπ καο δίλνληαη αξηζκεηηθά δελ είλαη ίζε κε 15, επνκέλσο t3 = 4α – 1   
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Β.3. 

2s s 4 2   

s 2
CV% 100 100 13%

x 15
   

Αθνύ 13% > 10% ην δείγκα δελ είλαη νκνηνγελέο. 

 

Β.4 

Τν δείγκα πνπ ζα πξνθύςεη ζα έρεη κέζε ηηκή θαη ηππηθή απόθιηζε y  θαη ys  αληίζηνηρα, γηα ηα 

νπνία ηζρύεη:  

y x

y 2 x 5 25

s 2 s 4
  

Άξα y

y

s 4
CV

y 25
 . 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ.1. 

H εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην ζεκείν Μ(1, f(1)) είλαη 

παξάιιειε  ζηνλ x΄x επνκέλσο γηα ηνλ ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηζρύεη : 

f 1 0   όπνπ 2f x 6x 6κx  . 

Άξα f 1 0 6 6κ 0 κ 1  . 

Γ.2. 

Γηα  θ=1 ε ζπλάξηεζε γίλεηαη  3 2f x 2x 3x 1  ε νπνία έρεη ξπζκό κεηαβνιήο 

2f x 6x 6x  . 

Γηα λα βξνύκε ηελ ηηκή ηνπ x γηα ηελ νπνία ν ξπζκόο κεηαβνιήο γίλεηαη ειάρηζηνο ιύλνπκε 

f (x) 0  όπνπ f (x) 12x 6 . 

Δπνκέλσο, 
1

f (x) 0 12x 6 0 x
2

 . 

 

Σπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα πξνζήκσλ πξνθύπηεη:  
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x                                            1
2

                                    +   

f x   - + 

f x     

 

Δπνκέλσο ν ξπζκόο κεηαβνιήο ηεο f(x) γίλεηαη ειάρηζηνο γηα x = ½ . 

 

Γ.3. 

Έζησ y = ιx + β ε εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο fC  ζην (-1, f΄(-1)). 

Γειαδή ζην ζεκείν (-1, 12) αθνύ f΄(-1) = 12. 

Τόηε λ f ( 1) 18  . 

Με αληηθαηάζηαζε ζηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο πξνθύπηεη 

y λx β 12 18( 1) β β 6 . 

Δπνκέλσο είλαη ε  y = -18x – 6 . 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ1 

2

2 2 2

1 2x x
f x x 4

2 x 4 2 x 4 x 4
  

 

Γ.2.  

Γηα λα κειεηήζνπκε ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα ηεο f(x) ιύλνπκε 
2

x
f x 0 0 x 0

x 4
  

θαη ζπκπιεξώλνπκε ηνλ πίλαθα πξνζήκσλ ηεο f x  

x                                             0                                    +   

f x   - + 

f x     

 

 

Ωο πξνο ηε κνλνηνλία : 
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H f(x) είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην δηάζηεκα ( ,0]  θαη γλεζίσο αύμνπζα ζην δηάζηεκα [0, ) . 

Ωο πξνο ηα αθξόηαηα : 

Παξνπζηάδεη ειάρηζην γηα  x = 0 ην f(0) = 2020. 

 

Γ.3 
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Δπνκέλσο 
2x 0 x 0

x
limg x lim 0

x 4 2
 . 

 

 

 

 

ΥΟΛΗΑΜΟ ΘΔΜΑΣΩΝ: 

Τα ζέκαηα παξνπζίαδαλ θιηκαθνύκελε δπζθνιία. Έλαο επαξθώο πξνεηνηκαζκέλνο καζεηήο 

κπνξνύζε λα ηα δηαρεηξηζηεί κε επηηπρία. Τα πξώηα δύν ζέκαηα ήηαλ αλακελόκελεο δπζθνιίαο. Τν 

ηξίην ζέκα απαηηνύζε πξνζνρή ζηε δηαηύπσζε ηνπ δεηνύκελνπ Γ2. Σην ηέηαξην ζέκα, ην εξώηεκα 

Γ3 ζα θαζνξίζεη ηηο άξηζηεο επηδόζεηο θαζώο ήηαλ αξθεηά απαηηεηηθό ζε πξάμεηο. 

 

 

 

 

σγγραθική Δπιμέλεια 

Ειάβρα Νικολέηηα 

Σζαρπαλή Διρήνη 


