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ΘΕΜΑ Α 
Α.1 Θεωρία σχολικού βιβλίου σελ. 304 
 
Α.2 Θεωρία 
 
Α.3 Θεωρία 
 
Α.4  
α – Σωστό 
β – Σωστό 
γ – Λάθος 
δ – Λάθος 
ε – Σωστό  
 
ΘΕΜΑ Β 
Β.1 

02z2z2
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∆=4 – 8 = - 4<0 
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Β.3 
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Άρα ο γεωµετρικός τόπος του w είναι ο κύκλος µε κέντρο Κ(4, -3) και R=2 
i34i34ww −++−=   

Άρα i34i34wwi34i34w −++−≤≤−−+−  
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ΘΕΜΑ Γ 

Rx)1xln(x2)x(f 2 ∈++=  
 
Γ.1 
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Παρατηρώ ότι f΄(x)>0 για κάθε Rx∈  άρα f γνησίως αύξoυσα στο R 
 
Γ.2 
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( )[ ] ( ) ( ) ( ) ( )[ ]12x3ln2x321xlnx21xln12x3ln4x6x2 242422 +−+−=++=+−+−=+−  
 
Άρα f(x2) = f(3x – 2)  →← −11f

2x
1x02x3x2x3x 22

=

=
=+−⇔−=  

 
Γ.3 
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f΄ (x) = 0 ( )

1x
1x01x2 2

=

−=
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1x
1x20)x(f 22

2
>
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−−⇔>′   µε ρίζες -1,  1 

 
                     -∞                      -1                 +1               +∞  
f΄΄ - + - 
f ∩  ∪  ∩  
                                             Σ.Κ                 Σ.Κ 
Σ.Κ  f(-1) = -2 + ln2 
Σ.Κ  f(1) = 2 + ln2 
 
Σηµεία καµπής  
Α(-1, -2+ln2) 
B(1, 2+ln2) 
 
(εΑ) ψ – f(-1)=f΄(-1)(x+1)⇔ ψ – (-2+ln2)=1(x+1) 
Άρα ψ=x + ln2 – 1  
 
(εB) ψ – f(1)=f΄(1)(x-1)⇔ ψ – (2+ln2)=3(x-1) 
Άρα ψ=3x – 1+ ln2 
Τέµνουν τον ψψ΄ στο σηµείο Μ(0, -1 + ln2)  
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1 dx1xlnxI  
Θέτω u1x 2 =+  
Άρα du

2
1xdxduxdx2 =⇔=  

Αν x = 1: u=2 
Αν x = -1: u=2 
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ΘΕΜΑ ∆ 
∆1  
Παραγωγίζοντας την σχέση (1) 
 

x)x(f
)x(f)x('fx)x(f

x1)x(f
−

=⇔
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=−′  
∆.2  
g’(x)=2f(x)f’(x)-2f(x)-2xf’(x) 
  =2f’(x) [ ]x)x('f − -2f(x) 
  =2f(x)-2f(x) 
  =0 
 
άρα g(x)=c 
∆.3 

c)x(xf2)x(fc)x(g 2 =−⇔=  
Αν x=0 : 9cc3c)0(f 22 =⇔=⇔=  
∆ηλαδή 9)x(xf2)x(f 2 =−  
[ ] 9xx)x(f 22 +=−  
Θεωρώ h(x)=f(x) – x  
H h(x) ≠ 0 για κάθε x∈R 
H h(x) συνεχής 
άρα η h διατηρεί πρόσηµο στο R όµως h(0)=3>0 
άρα h(x)>0 για κάθε x∈R 
Τότε : [ ] 9xx)x(f9xx)x(f9xx)x(f 2222 ++=⇔+=−⇔+=−   για x∈R 
∆.4 
1ος τρόπος 
Θεωρώ ∫∫∫ −==

++ x
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dt)t(fdt)t(fdt)t(f)x(h  

h΄(x)=f(x+1) - f(x)  
για κάθε x∈R:  )1x(f)x(f1xx f +<→+< ↑  
άρα )1x(h)x(h1xx h +<→+< ↑  
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2ος τρόπος 
θεωρώ ∫=

x

0
dt)t(f)x(P  µε P΄(x) = f(x) 
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∆ιότι |x|x9x 22 ≥>+ ≥ -x 
 
άρα  0)x(f0x9x2 >⇒>++  
 
P συνεχής στα [ ]1x,x + , [ ]2x,1x ++  
P παραγωγίσιµη στα (x,x+1) , (x+1, x+2) 
 
άρα για την συνάρτηση P εφαρµόζεται το ΘΜΤ στα διαστήµατα [ ] [ ]2x,1x,1x,x +++  και 
άρα υπάρχουν ξ1 ),1x,x( +∈  ξ2 )2x,1x( ++∈  
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ΣΧΟΛΙΟ ΓΙΑ ΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
Τα θέµατα ήταν σαφώς διατυπωµένα εξέταζαν τους µαθητές σε βασικές διαδικασίες 
και κάλυπταν το µεγαλύτερο µέρος της ύλης. Είχαν σαφώς κλιµακούµενη δυσκολία, 
ένας καλά προετοιµασµένος µαθητής µπορεί να προσεγγίσει το άριστα. 
 
ΟΜΑ∆Α ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΕΚΠΑΙ∆ΕΥΤΙΚΟΥ ΟΡΓΑΝΙΣΜΟΥ «ΡΟΜΒΟΣ» 
 


